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Endringsrater og derivasjon:

• Endringsraten til en funksjon: 
Δ𝑓

Δ𝑥
=

𝑓 𝑥+Δ𝑥 −𝑓(𝑥)

Δ𝑥

• Den deriverte: grensen av endringsraten når Δ𝑥 → 0: 

𝑓′ 𝑥 =
𝑑𝑓

𝑑𝑥
= lim

Δ𝑥→0

𝑓 𝑥 + Δ𝑥 − 𝑓(𝑥)

Δ𝑥

• Numerisk derivert (Δ𝑥 liten):

𝑓 𝑥+Δ𝑥 −𝑓(𝑥)

Δ𝑥
eller, bedre, 

𝑓 𝑥+Δ𝑥 −𝑓(𝑥−Δ𝑥)

2Δ𝑥

Derivert som stigningstallet til tangenten:
• Tangenten har ligning 𝑦 = 𝑓 𝑥0 + 𝑓′ 𝑥0 (𝑥 − 𝑥0)

• Lineariseringen i 𝑥 = 𝑎 er lik tangenten til 𝑓 i 𝑥 = 𝑎. 

• God approksimasjon til 𝑓 i nærheten av 𝑥 = 𝑎. 
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Regneregler for deriverte: 

Deriverbare funksjoner:
• Definisjon: En funksjon hvor grensen 

limΔ𝑥→0
𝑓 𝑎+Δ𝑥 −𝑓(𝑎)

Δ𝑥
eksisterer i 𝑥 = 𝑎 sies å 

være deriverbar i 𝑥 = 𝑎.

• 𝑓 er deriverbar dersom
• 𝑓 er kontinuerlig i 𝑥 = 𝑎 og

• lim𝑥→𝑎− 𝑓′(𝑥) = lim
𝑥→𝑎+

𝑓′(𝑥)

Kjerneregelen
• Når 𝐹 𝑥 = 𝑓(𝑔(𝑥)), dvs en funksjonsfunksjon, 

er den deriverte

𝐹′ 𝑥 = 𝑓′(𝑔 𝑥 ) 𝑔′(𝑥)

Andrederivert
• Den deriverte av den deriverte. 

Notasjon: 𝑓′′ 𝑥 =
𝑑2𝑓

𝑑𝑥2

• Når 𝑓′′ > 0 er grafen til 𝑓 konkav 
oppover (krummer oppover), når  
𝑓′′ < 0 er grafen til 𝑓 konkav nedover  
(krummer nedover) 

I dag: 
• Implisitt derivasjon (fra 2.4)

• Koblede hastigheter (3.1)

• Teoremer (3.2)
• Optimalisering (3.3)

• Newtons metode (3.4)






































